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1. Bir konveks (digbiikey) gokgenin dar acih i¢ acilarmin sayisi, 0,1,2,3,4
sayilarindan kagina esit olabilir?

a) 1 b) 2 c) 3 d) 4 e)b

Cevap 4. Her konveks ¢okgenin dig acilarinin toplami 360° olup, en fazla g
tane dig agist genig olabilir, bu da i¢ agilarindan en fazla ii¢ tanesinin dar
agil olabilecegini gosterir. Bir karede sifir tane, dik acili bir yamukta tam
olarak bir tane, dik bir licgende tam olarak iki tane ve egkenar licgende tam
olarak ti¢ tane dar ac¢1 vardir, dolayisiyla 0, 1, 2, 3 olabilir, 4 olamaz.

2. a,b ve ¢ pozitif tam sayilar olmak iizere b> = ac ve abc = 216 esitlikleri
saglanmaktadir. Buna gore a,b ve ¢ sayilarinin en kiigiik ortak katlarinin
alabilecegi farkl degerlerin toplami kagtir?

a) 54 b) 60 c) 66 d) 72 e) 78

Cevap: 72. Verilen esitliklerden b = 216 ve dolayisiyla b = 6 bulunur. O
zaman ac = 36’dir. Durumlar incelendigin miimkiin ortak katlarin 6,12,18
ve 36 olduklar1 goriiliir. Boylece cevap 6 + 12 4 18 + 36 = 72’dir.

3. x ve y gercel sayilar olmak iizere, 23 + 33 + 3zy = 1 esitligi saglaniyorsa,
x + y toplaminin alabilecegi kag farkli deger vardir?

a) 0 b) 1 c) 2 d) 3 e) 4

Cevap: 2. 1'i kargiya atip garpanlara aymrirsak (z +y — 1)(2? — axy + y* +
r+y+1) =0 bulunur. =+ y = 1 olmasi durumunda denklem saglanir.
r+y# lise, 22 —zy +y* +  +y + 1 = 0 olmahdir. Bu denklemi de 2
ile garparsak (x —y)*+ (z + 1)*> + (y + 1) = 0 bulunur ve bu denklemin
tek ¢ozimii x = y = —1 oldugu i¢in toplam —2 olabilir yani 2 farkli deger
bulunur.

4. 5 X 5 bir satrang tahtasinin 4 birim karesine birer bilye yerlestirilecektir. Bu
yerlegtirme, her bir satir ve her bir stitun en fazla bir bilye icerecek bicimde
kag farkl sekilde yapilabilir?

a) 480 b) 500 ¢) 575 d) 600 e) 625

Cevap: 600. Bir satir ve bir siitun bosg olmali, digerlerinde ise birer bilye
bulunmali. O halde istenen yerlegtirme 5-5-4! = 600 farkl sekilde yapilabilir.
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5. Dar acili bir ABC' iiggeninin i¢ bolgesindeki bir D noktasi igin,
s(DBC) = s(BAC) = 45°, |BD| = 5, |BC| = 5V/2 ise, |AD| uzunlugu
kagtir?

a) 3 b) 4 c) 5v/2 d) 10 e) Hicbiri

Cevap 5. D noktasindan BC' dogrusuna inilen dikme ayagina FE diyelim.
s(lﬁ) = 45° oldugundan |BE| = |DE| = |EC| = 5/v/2 olup, Pisagor
teoreminden |C'D| = 5 ve dolayisiyla S(B/D\C’) = 90° buluruz. D merkezli ve
[BD] yaricapli cember, |BD| = |C'D| ve s(ﬁ’) =2 S(B//E’) oldugundan
A ve C noktalarindan da geger, yani |[AD| =5 olur.

6. 132 4232 4332 ... 4202332 4- 202432 toplaminin 32 ile boliimiinden kalan
kactir?

a) 20 b) 22 c) 24 d) 26 e) 28

Cevap: 20. n ciftse, n3? sayis1 32 ile tam boliiniir. n tekse , n? = 8k + 1,
nt = 16k + 1 ve n® = 32k + 1 formundadir. Dolayisiyla n3? = 1 (mod 32)
olur. Bu durumda toplam, 1012 = 32 - 31 + 20 oldugundan (mod 32)’de
20’ye denktir.

7. m ve n tam sayilar olmak tizere, om? 4 on® < 92024 sartini saglayan kag
(m,n) ikilisi vardir?

a) 5929 b) 6241 ¢) 7569 d) 7921 e) 8281

Cevap: 7921. |m| veya |n| > 45 ise sol taraf 22°%’ten daha biiyiik olur. Aksi
durumda da sol taraf en fazla 2.21936 = 21937 glacag icin esitsizlik saglanir.
Boylece saglayan (m,n) ikililerinin sayis1 m,n € {—44,—43,... 44}
oldugundan 89% = 7921 olur.

8. Her biri 7 farkli renkten birine boyali olan n top 32 kutuya dagitilmigtir.
Bu kutulardan herhangi 10 tanesinin birlesiminde bu 7 rengin her biri icin
o renge boyali en az bir top varsa, n en az kag olabilir?

a) 157 b) 161 c) 176 d) 184 e) 192
Cevap: 161. a renkli top herhangi 10 kutunun en az birinde bulunmak

zorundadir. Buna gore, a renkli top sayisi en az 23 olmak zorundadir. Buna
gore, toplam top sayisi en az 7-23 = 161°dir. 161 icin bir 6rnek kuralim: 23
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kutunun her birinde farkli renkte 7 top olursa kogullar saglanir.

. Agirlik merkezi G olan bir ABC' tiggeninde sirasiyla [BC| ve [AC]| kenarlar

tizerinde alman D ve E noktalan igin |AE| = |EC| ve 5|BD| = |DC|

BF
veriliyor. AD N BE = {F'} ise, :FG: kagtir?

a) 1/2 b) 2/3 c) 3/4 d) 4/5 e) 5/6

Cevap 3/4. [BC] kenarmin orta noktasma M diyelim. 5|BD| = |DC|
oldugundan |DM| = 2|DB| olur. Agirlhik merkezinin tanimindan M A ile
BE dogrularinin kesigimi G noktasidir ve |AG| = 2|GM]| dir. Menelaus
|AG| |MD] |BF|
|AM| |BD| |FG|

30’un bir tam kat1 olup tam olarak 30 pozitif boleni olan en biiyiik pozitif
tam say1 ile en kiiciik pozitif tam sayimin farki kagtir?

teoreminden

= 1 olup, cevap 3/4 bulunur.

a) 10530 b) 10620 ¢) 10710 d) 10800 e) 10890

Cevap: 10530. 30 ile boliinen bir say1 293*5°N (a, b, ¢ > 1) seklinde olup bu
sayinin bolen sayist en az (a+1)(b+1)(c+1)’dir. Diger taraftan 30 = 2-3-5
olduguna gore, tek segenegin N = 1 ve {a,b,c} = {1,2,4} olmasidir. Buna
gore, cevap 2'325% — 24325! = 11250 — 720 = 10530 olur.

a, b, ¢ gercel sayilar olmak iizere, a + b = 30 ve ab = 225 + ¢? esitliklerini
saglayan kag (a, b, ¢) tigliisii vardir?

a) 0 b) 1 c) 2 d) 3 e) Sonsuz goklukta

Cevap: 1. (a — b)* = (a+ b)* — 4ab = —4c* oldugu igin c =0 ve a = b = 15
olmalidir yani bu denklem sisteminin tek ¢oztiimii vardir.

Basglangigta 12 kirmizi ve 12 beyaz top bir dogru boyunca en soldaki top
kirmizi ve yan yana bulunan herhangi iki top farkli renkte olacak gekilde
siralanmigtir.  Her iglemde yan yana olan farkli renkli iki topun yerleri
birbirleriyle degistirilmektedir. Buna gore bu toplar, en az kag islem
sonucunda soldan ilk 12 top beyaz olacak sekilde yeniden dizilebilir?

a) 70 b) 72 c) 74 d) 76 e) 78

Cevap: 78. Toplarin baslangicta bulundugu yerleri soldan saga dogru
1,2,...,24 sayilar ile numaralandiralm. O zaman baslangicta beyaz
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toplar 2,4, ...,24 sayllarinin iizerinde bulunmus olacak. Her iglemde bir
beyaz topun iizerinde bulunan say1 en fazla 1 azalabilir. Baslangicta beyaz
toplarin bulunduklar: yerlerin numaralar1 toplami 244 + - - - 4+ 24 = 156’dir.
Soldan ilk 12 topun beyaz oldugu durumda ise bu toplarin bulunduklar:
yerlerin numaralar1 toplami 1 + 2 + --- 4+ 12 = 78 olur. Buna gore, en az
156 — 78 = 78 hamle gerekiyor. Diger taraftan 78 hamle yeterlidir. Her
islemde renkleri soldan saga kirmizi ve beyaz olan herhangi bir top ikilisine
uygulayarak istenilen dizilime ulagiliyor.

Bir ABCD paralelkenarinda A agisinin i¢ aclortayi ile B acisiin i
aglortay1 paralelkenarin i¢inde bir £ noktasinda kesismektedir. BE ve C'D
dogrularimin kesigimi [C'D] kenar iizerinde bir F' noktasidir. |AE| = 15,
|AB| = 25, |BF| = 24 olduguna gore |BC| uzunlugu kagtir?

a) 14 b) 15 c) 16 d) 17 e) 18

Cevap 15. Oncelikle AD || BC oldugundan s(AEB) = 90° olup Pisagor
teoreminden |BE| = 20 ve buradan |E'F| = 4 bulunur. AFE dogrusunun
[C'D] kenar ile kesigimi G olsun. AFEG ~ ABEA oldugundan |F'G| =5
bulunur. AB || CD oldugundan |AD| = |DG| = |FC| oldugu agiktir,
buradan |AB| = 2|AD| — |GF| olup |AD| = 15 bulunur.

Bir tahtaya 1,2, ..., 100 sayilar1 yazilmigtir. Tahtadaki bir k£ sayist digindaki
99 sayimnin aritmetik ortalamasi bir tam say1 ise k sayisina hog say1 diyelim.
Tahtadaki tiim hog sayilarin toplami kagtir?

a) 101 b) 108 c) 113 d) 118 e) 127

Cevap: 101. Tahtadaki tiim sayilarin toplami 1 +2+ .-+ 100 = 101 - 50 =
5050°dir. Buna gore, her hog k sayisi igin 99|5050 — k. 5049 sayis1 99'un bir
tam kati olduguna gore, 99|k—1 ve buradan da k = 1 veya 100 bulunur.

x ve y gercel sayilari
32%y + 3y — 1 = 3y%r + 32 — 1 = 2%y% + 2% + ¢

denklem sistemini saglamaktadir. x + y sayisinin alabilecegi farkli degerlerin
toplami kacgtir?

a) 0 b) 6 ¢) 3v5 d) 9 e) 12

Cevap: 9. 1. ve 3. ifadelerin esitliginden (22 4+ 1)(y*> — 3y + 1) =0, 2. ve
3. ifadelerin egitliginden (y* + 1)(z? — 3z + 1) = 0 bulunur. Bu durumda
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iki say1 say1 da t? — 3t + 1 polinomunun kokleridir. Bu koklere ¢, t, dersek,
x + y nin alabilecegi degerler 2t,, t; + to ve 2ty olur. t; + t5 = 3 oldugu icin
bu sayilarin toplami 9 olarak bulunur.

Pozitif tam sayilardan olusan aq, as, ..., ag dizisinde ag < 9 ve her 1 <7 <7
i¢in a; sayist a;41 sayisini boliiyorsa bu diziye uyumlu dizi diyelim. Uyumlu
dizi sayis1 kagtir?

a) 269 b) 276 c) 289 d) 298 e) 302

Cevap: 289. Sadece bir farkli elemandan olusan uyumlu dizi sayisi
9dur. Iki farkli elemandan olusan uyumlu bir dizideki farkli eleman
ikilileri (1,2),(1,3),...,(1,9),(2,4),(2,6),(2,8),(3,6),(3,9),(4,8) olabilir.
Bu dizide farkh elemanlar ayiran ver 7 farkl sekilde secilebilr. Ug
farkli elemandan olusan uyumlu bir dizideki farkli eleman iigliileri
(1,2,4),(1,2,6),(1,2,8),(1,3,6),(1,3,9),(1,4,8),(2,4,8) olabilir. Bu
dizide farkli elemanlar1 ayiran yer (;) farkli sekilde secilebilir.  Dort
farkli elemandan olusan uyumlu bir dizideki farkli eleman dortliisii sadece
(1,2,4,8) olabilir. Bu dizide farklh elemanlari ayiran yer (g) farkli sekilde
secilebilir. Buna gore, cevap 9+ 14 -7+ 7-21 + 1 - 35 = 289 olur.

Bir dik koordinat diizleminde orijin noktasindaki bir robot, (0,13),
(2,13), (2,—4), (0, —4) noktalarmn olusturdugu dikdortgen bolgenin igine
girememektedir. Robot en fazla 8 birim yol katedebildigine gore, robotun
gidebilecegi tiim noktalar kiimesinin alani kag birim karedir?

a) 297 b) 317 c) 331 d) 357 e) 37w

Cevap 37m. Robot orijin merkezli 8 birim yaricapl bir yarim daireye, ek
olarak (0, —4) merkezli 4 birim yarigaph bir ¢eyrek daireye ve buna da
ek olarak (2, —4) merkezli 2 birim yaricapli bir ¢eyrek daireye ulagabilir.
Buradan da cevap 327 4+ 47 + m = 377 olur.

m ve n pozitif tam sayilar olmak iizere, m® — 3m? + 3m = 8n + 8 esitligini
saglayan bir (m,n) ikilisi i¢in m + n’nin alabilecegi en kiiciik deger kagtir?

a) 42 b) 44 c) 46 d) 48 e) 50
Cevap: 50. (m —1)® = 8n + 7’dir. (mod 8)’de sag taraf 7’ye denktir. Kiipii

(mod 8)’de 7’ye denk olan bir tam say1 tektir ve kendisi de (mod 8)’de 7’ye
denktir. O halde m — 1 en az 7’dir. O zaman en kiiciik toplam m = 8 ve
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n = 42 iken 50’dir.

$3

e v
()i (G) ()i () +i(5)
toplami kagtir?

65 31 496 33
- = 1 it =
%) 53 b3 ) 16 4 53 ¢ 3

Cevap: 16. 322 —3z+1 = 23+ (1—2)? olduguna gore, f(35)+f(25*) = 1'dir.
Buna gore, sonug¢ 16 olur.

olmak tizere,

n futbol takimimin katildigi bir turnuvada her takim ikilisi aralarinda
tam olarak bir ma¢ yapmistir ve her bir mag¢ bir takimin galibiyeti veya
beraberlik ile sonuclanmigtir. Tiim maclar yapildiktan sonra her takimin
kazandigi mag sayisinin, berabere kaldigi mag¢ sayisinin 1,5 kati oldugu
goriillmisgtir. Buna gore, n sayist 9, 10, 11, 12, 13 sayilarindan kagina esit
olabilir?

a) 1 b) 2 c) 3 d) 4 e) 5

Cevap: 1. Takimlar1 1,2,...,n sayilariyla numaralandiralim. ¢ numaral
takimin kazandigi mag sayisi a;, berabere kaldigi mag sayisi ise b; olsun. O
zaman a; = 1,5b; olduguna gore, turnuvada beraberlikle biten toplam mag
sayisi
by +by+ -+ by,
2 )

yapilan toplam mag sayisi ise

b1+b2+“‘
2

olur. Sonug olarak turnuvadaki toplam mag sayisi1 beraberlikle biten toplam
ma¢ sayisinin 4 katidir. (72‘) ifadesi 10,11,12,13 degerleri i¢in 4’tin bir
tam kati degildir. Son olarak m = 9 igin bir ornek verelim. 9 takimi her
biri 3 takimdan olugan A,B ve C gruplarina ayiralim. Her grup igindeki
maclar beraberlikle sonuclansin ve A grubundaki her takim B grubundaki, B
grubundaki her takim C grubundaki, C grubundaki her takim A grubundaki
her bir takimi yensin. Bu durumda kogullar saglaniyor.

bn
ar+as+ -+ a, + =2(by + by + -+ +by)

|AB| < |AC| olan dar agili bir ABC ii¢geninde [BC| kenarinin orta noktasi
D ve B noktasindan [AC] kenarma inilen dikme ayagi F olmak iizere,
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D noktasindan AD dogrusuna c¢izilen dikme ile BE dogrusunun kesigim
noktast F' olsun. s(EFD) = 30° ve s(ACB) = 40° ise, s(FAC) kagtir?

a) 70° b) 75° c) 80° d) 85° e) 90°

Cevap 80°. Oncelike |AB| < |AC| oldugundan S(/@) < 90° olup B
noktas1 E ile F' arasindadir. S(A/E\F) = s(ﬁ) = 90° oldugundan A,
E, D, F ¢emberdes olur, buradan 8(547)) = S(@) = s(ﬁ?) = 30°
ve s(F/AT)) = S(@) = 90° — s(lﬁ\C) buluruz. Diger taraftan siiper
tgliden |DE| = |DC| olup S(@) = s(A/C\B) = 40° olur. Yani
s(FAC) = s(CAD) + s(FAD) = 30° + 50° = 80° bulunur.

Bir A > 32 pozitif tam sayisinin 32 ile boliimiinde bolim B, kalan ise 19’dur.
A'nin B ile boliimiinden kalan C'ise, C'nin alabilecegi kag farkli deger vardir?

a) 11 b) 13 ¢) 15 d) 17 e) 19

Cevap: 11. A = 32B 4+ 19. O zaman A’'nin B ile boliimiinden kalan,
19’un B ile bolimiinden kalana esittir. B > 19 ise ' = 19. Sirasiyla
B=19,18,...,10 i¢cin C' =0,1,...,9 olur. B=1,2,...,9i¢in C < 8 olur
ve Onceki bulduklarimizdan farkli bir deger gelmez. Dolayisiyla cevap 11’dir.

r,vy, z,t pozitif gercel sayilar olmak tizere, (22 + y?)(2% + t?) = 2024 ve
xt = yz + 40 ise, vz + yt kagtir?

a) 20 b) 25 ¢) 30 d) 40 e) Hicbiri

Cevap: v424. (2® + y*)(2? + t?) = (vz + yt)? + (xt — y2)? oldugu igin
(rz + yt)? = 2024 — 40% = 424 olur ve xz + yt = /424 elde edilir.

Bir ¢ember etrafina birbirinden farkli 20 tam say1 yazilmigtir. Yan yana
olan herhangi iki saymin farkinin mutlak degeri ya 8 ya da 11’dir. Bu 20
sayidan en biiytgii ile en kii¢ligiiniin fark: en fazla kag olabilir?

a) 104 b) 105 ¢) 107 d) 108 ¢) 110

Cevap: 107. 107 icin bir ornek verelim: 1, 12, 23, 34, 45, 56, 67, 78, 89,
100, 108, 97, 86, 75, 64, 53, 42, 31, 20, 9. Cevabin 107’den daha fazla
olamayacagini gosterelim. Genelligi bozmadan en kii¢iik sayiyr 1 alalim.
Farzedelim ki en biiyiik say1 N > 109 olsun. 1 ve N sayis1 arasinda en fazla
9 say1 bulunan yay1 alalim. 109 —1 = 108 > 1-8+49- 11 oldugundan bu yay
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tizerinde 1 ve N arasinda 9 say1 bulunmug olup bu yay tizerindeki komsu
sayllarin farki hep 11 olacaktir. O zaman diger yayda da benzer durum
vardir ve dolayisiyla tiim sayilar farkli degildir, celigki.

Bir ABC {iggeninde sirasiyla [BC1, [CA] [AB] kenarlar iizerinde alman D,

E, F noktalar i¢in s(ABC’) = S(ADE) ve s(ADF) = S(AC’B) esitlikleri
saglanmaktadlr. |AD| =3, |BD| =4, |CD| = 6 ise, |EF| kagtir?

30 40 20 25 C e
a) 1 b) I c) - d) = e) Higbiri

Cevap T AD dogrusunun cevrel gemberle ikinci kesigim noktasi T

olsun. Oncelikle cemberde kuvvetten |DT||DA| = |DBJ||DC| esitliginden
|DT| = 8 olur. Verilen ag esitliklerinden ED || TC ve FD | TB olup,
AF| 3 |AE|
|FB| 8  |EC|
EF 3 30

% =11 olup, |[EF| = — buluruz

Bir n pozitif tam sayisi ile 180 sayisinin ortak pozitif bolenlerinin sayisi
6’dir. Buna gore n ile 180'nin en biiylik ortak boleninin alabilecegi kag
farkl deger vardir?

elde ederiz, bu aym zamanda EF | BC demektir.

Buradan

a) 2 b) 4 c) 6 d) 8 e) 10

Cevap: 4. obeb(180,n)=d olsun. Iki saymn ortak bélenleri, en bityiik ortak
bolenlerinin pozitif bolenleridir. O halde d’nin 6 pozitif boleni olmali, yani
d sayis1 p® veya pg® (p ve q asal) formunda olmal. 180 = 22325 olduguna
gore d = 223,225, 322 veya 325 olabilir.

x z gergel sayilar olmak tizere W+ 18—y’ ifadesinin
z

¥y = BEIGET SAY D2 4+ 2y2 + 22 4 2xy + 2yz + 2

alabilecegi en biiyiik deger kactir?

a) 8 b) 9 c) 10 d) 11 e) 12

22 — (y —2)2

(x4+y)?+y+2)2+2
taraf en fazla 22 alt taraf da en az 2 olacag: i¢in bu kesrin alabilecegi en
biiyiik deger 11 olur, x = z = —2 ve y = 2 durumunda ise esitlik saglanir.

Cevap: 11. Sorudaki ifadeyi olarak yazarsak, iist

9 x 9 bir satrang tahtasinin n birim karesi nasil isaretlenirse isaretlensin,
tahtanin 3 tane isaretlenmig birim karesinden olugan 1 X 3 ya da 3 x 1
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boyutlarinda bir dikdortgen bulunuyorsa, n sayisinin alabilecegi en kiigiik
deger kacgtir?

a) 49 b) 51 ¢) 53 d) 55 e) 57

Cevap: 55. n = bhise 96 < 55 oldugu icin glivercin yuvasi prensibinden
dolay1 satirlarin en az bir tanesinde en az 7 tane isaretlenmis birim kare
bulunacaktir. O zaman bu satir istenilen ardigik 3 isaretlenmis birim kareyi
igerecektir. Diger taraftan 54 igaretlenmis birim kare yetersiz olabilir: 9,
6, 6, 3, ve 3 birim kareden olusan beg paralel kosegendeki 27 birim kare
digindaki 54 birim kare isaretlenirse, kogullar saglanmaz.

|AB| = 6, |AC| = 8, 3(@) = 90° olan bir ABC' {iggeninin ig teget
gemberinin ve B kogesine gore dig teget cemberinin merkezleri sirasiyla I ve
J ise, |I.J] uzunlugu kagtir?

a) 6v/2 b) 4v/5 c) 9 d) 10 e) Hicbiri

Cevap 4v/5. Oncelikle Pisagor teoreminden |BC| = 10 olup, IJNAC = {D}
dersek aglortay teoreminden |AD| = 3, |DC| = 5 olup, buradan |ID| = /5
bulunur. A, I, C, J noktalar1 cemberdes oldugundan cemberde kuvvetten
|AD||DC| = |ID||DJ| olup |DJ| = 3v/5 elde ederiz, dolayisiyla |I.J| = 4v/5

olur.

2P T3 4 3p+2 4 5Pt toplamimin p ile tam boliinmesini saglayan kac p asal
say1s1 vardir?

a) 1 b) 2 c)3 d) 4 e)b
Cevap: 2. Fermat teoreminden ¢ = a (mod p) oldugu igin,

P38 4 3p2 4 5l = 9p23 4 3P32 4 5P5 = 16+ 27+ 25 = 68 (mod p) bulunur.
O halde p|68 = 2217 olmali. Sart1 saglayan asal sayilar 2 ve 17°dir.

Bir kavanozda bulunan portakal suyuna iki kez havug suyu ekleniyor.
Her iki eklemede kavanozdaki sivinin hacmi egit ylizdeyle artmigtir. Son
durumda kavanozdaki sivinin hacmi 600 birim ve ikinci eklemede kavanoza
eklenen havug¢ suyu miktarr 120 birim ise, baglangi¢ta kavanozda bulunan
portakal suyunun hacmi ka¢ birimdir?

a) 352 b) 360 ¢) 368 d) 376 e) 384
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Cevap: 384. Islemler yapilmadan 6nce kovanozda bulunan portakal suyunun
hacmi x, her iki islemde sivinin artig orani ¢ olsun. O zaman

z(1 + ¢)* = 600 ve zq(1 + q) = 120
olur. O halde (1+ ¢)/q =600/120 = 5’ten ¢ = 1/4 gelir ve x = 384 olur.

Bir masa tizerinde 120 bilyeden olugan bir ébek bulunmaktadir. Once
Ashi bu bilyeleri farkli sayida bilye igeren iki 6bege ayiriyor. Daha sonra
Zehra bu iki 6begin istedigi birini iki 6bege, olusan ii¢ obek farkl sayilarda
bilye igerecek sekilde ayiriyor. Asl, olugsan ii¢ 6bekten en az ve en
fazla bilye iceren Obeklerdeki bilye sayilari toplaminin en az N olmasini
garantileyebiliyorsa, N sayisinin alabilecegi en biiytik deger kagtir?

a) 77 b) 78 ¢) 80 d) 82 e) 83

Cevap: 80. En az ve en fazla bilye igeren obeklerdeki bilyelerin toplam
sayist A olsun. Ash bilyeleri 40 ve 80 bilye igeren iki 6bege ayirsin. Bundan
sonra Zehra bu obeklerden daha fazla bilye icerene islem yaparsa A = 80
olur. Zehra bu obeklerden daha az bilye igerene iglem yaparsa A > 80
olur. Simdi de Zehra'nin A < 80 olmasini garantileyebilecegini gosterelim.
Asli'nin olugturdugu 6beklerin birinde tam olarak 40 bilye varsa, Zehra diger
obegi rastgele iki parcaya ayiriyor ve A = 80 oluyor. Ashnin olusturdugu
obeklerin hichiri 40 bilyeden olugmuyorsa, Zehra daha fazla bilye iceren
6begi biri 40 bilye iceren iki 6bege ayiriyor. Bu durumda da A = 80 oluyor.



